PROFESOR: LUIS ENRIQUE NIETO BARAJAS

ESTADISTICA MATEMATICA

Tareal

1. Sea Xy,Xy,..., Xy una m.a. de la densidad N(O, 02).

a)
b)

c)

Encuentra una estadistica suficiente para c°.

¢Serd T(X) = Zn:\xi\ una estadistica suficiente para 6*?.
i=1

Sin=1, ¢Sera T(X)=|X| una estadistica suficiente para c*?.

2. Sean X1,Xs,...,X;, v.a.i. con funcion de densidad

f(xi‘e)= e'’™ I[ie,oo)(xi) .

Prueba que T(x) = m_in(xij es una estadistica suficiente para 0.

3. Sean Xi,Xs,...,. X, v.a.i. con funcién de densidad

1
f(Xi‘e): ?el[—i(e—l),i(ﬁﬂ)](xi) , 0>0.

Encuentra una estadistica suficiente bidimensional para 6.

4. Sea f(x, y

61,92,63,64) una funcion de densidad bivariada de una distribucion

uniforme en el rectangulo formado por la esquina inferior izquierda (61,62) y por la
esquina superior derecha (6,0, ) en %*. Los parametros satisfacen 6, <0, y 0, <9,.
Sean (X,,Y,),...,(X,,Y,) una muestra aleatoria de esta densidad. Encuentra una
estadistica suficiente para (6,,0,,0,,0,).

5. Sean X1,Xs,...,. X, v.a.i.i.d. con funcién de densidad

a)
b)

c)

d)
e)

£(x0) = 10,(X), 620.
Encuentra una estadistica suficiente para 0.
Demuestra que T,(X)= (X 1 X(n)) es una estadistica suficiente para 0.
Demuestra que TZ(X)=(X(H) —x(l),(x(l) +X(n))/2) es también una estadistica
suficiente para 0.
Demuestra que T,(X) no es una estadistica completa.
Una estadistica ancilaria es aquella cuya distribucion no depende del parametro.
Pruebe que el rango R=X, —X, es una estadistica ancilaria. Sugerencia:
Encuentra la distribucion conjunta de (x(l,,x(n)) y realiza la transformacion

R=Xg ~Xg M=(Xy+Xq,)/2.

m e ®
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6. Para cada una de las siguientes distribuciones, sean Xi,X»,...,X, una m.a. Encuentra las
estadisticas suficientes y determina si las estadisticas suficientes son completas.

a) (x6)=0"(L—6)""1,(x), 0€(0,1) (Bernoulli)

b) f(x@):(TJeX(l—e)”‘ﬂ o1...m (), 0 €(0,1) (Binomial)

X

¢) f(xr)=e" 7:(1 lio1,.1(X), A>0 (Poisson)
d) f(x6)=6(-6) 1, ,(x),0e(0,1) (Geométrica)

e) f(x\e) ; 2.0/ (X), 6=1,2,... (Uniforme discreta)

f) f(xo,0)=@1-0)" "1,

8
=

o,o+l,.. (X) eE(O 1) (X‘ES‘R

g) f(xl)= él[m (x), 0>0 (Uniforme)
h) (x|6)=6e I, (x), >0 (Exponencial)

. 1 —ﬁ(X—H)Z
i) f(X;,L,GZ)= e I, ., (X), neR, 6°>0 (Normal)
=
) fixab)- al b)xa1(1—x)*"1|(0,1)(x) a0, b>0 (Beta)
K) f(xa,B):FB( )x"‘l e ™1, (x), a>0, B>0 (Gamma)
o

) f(x\u)=e‘(x‘“)lw)( ), neR (Exponencial trasladada)

m) f(x\u):le“x‘“‘l(_m) (x), ueR (Doble exponencial)

2
n) f(x6)={1+ee(x(xel)}zl(w,w)(><), 0c® (Logistica)
0) f(xe):;{u(i—_e)z}l(_m)(x),eeﬂ% (Cauchy)
p) f(xlop)= E‘;i Iy (X), 60, B>0 (Pareto)
q) f(x\a,b):abxa‘le b l(5,.)(X), @0, b>0 (Weibull)
r f(x a, b) = abe™ exp{— b( )} l(0.)(X), @0, b>0 (Gompertz)
s) f(x6)= Xez (o, (X) , 050
) f(xe):ezz(e )00 (X), 60

u) f(x6)=e " expl-e ™} (o) (X), BER
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